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(Q,F,(F)i<1, P). Soit C un céne dans R
dont I'intérieur contient le vecteur 1 = (1,...,1).
S = (S)¢<1 est un processus continu adapté a
valeurs dans R% ayant des composantes stricte-
ment positives. On note >; .= diag S;.

Quand M§(ZC \ {0}) est non vide?

C'est-a-dire quand existe-t-il une martingale M
avec M; € L1(=;C\{0}, F;) pour tout t € [0,1]7
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H-Sp:=Y1_ 1 HAS;

Rr.={¢: E=H-Sp, He P}

NA: Ry N LY (Fr) = {0}

A,L-,Z-_|_1 le support topologique de |la loi condi-
tionnelle P; ;4 1(dz,w) de S;41 —S; par rapport
a F;.

Theoreme Il y a équivalence entre :

(a) Ry N LY. = {0};

(b) OericonvA;,;yq

(¢) il existe une martingale strictement positive

et bornée Z = (Zt);<7 verifiant E(Z7) = 1 telle
que le processus ZS soit une martingale.



(Qafa P, (ft)tzo,...,T) SZ > 0, 1 =1,..,d

Vi ::% i=1,....d

AV =Vi=Via
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K; = z\4t+11w25ir
Vip € LO(Kp, Fp) ssi AABp € LO(—Mp, Fr)
tel que Vi Vi, + ABL >0

* * d
K* = M* N R
M* :={w€Bd:waO‘v’aZ€M}

={weR:w — (L+ A\ <0, 0<4, j<d}

1=(1,..,1) € K*



A=0

M* :={w e RY: we >0 Ve e M}
={weR:w — 14+ XNt <0, 0<4, j<d}
={we R%: w <wi 0<i, j<d}

=IR1

M= {w e R*: 1w = 0}

K =M+ R ={we R*: 1w > 0}

AVE=VI ASi4+ABl V:=V1

V=H.-S Vpe LYKp,Fr)< V>0



NA Vp>0=Vpr=20

Vip e LO(Kp, Fp) = Vyp =0

EMM 1| existe une martingale strictement pos-
itive (p;) telle que pS soit une martingale.

Sl=1, Z:=pS
C .= K* =:>K*:Zt0

Puisque K* = IR1T1, EMM < il existe une mar-
tingale a valeurs dans riK*



o>T

Ar o le support topologique de la loi condition-
nelle Pr,(dz,w) de Sy — Sr par rapport a Fr.

Hi: 0 € riconvA;s sur {r < 1} pour tout
temps d'arrét T et o tels que o > 7 .

H>: Pour tout € > 0 et tout temps d'arrét T,
P(supr<,<1|Sr — S7| < e|Fr) > 0 sur {7 < 1}.

Theoreme: Sous Hqy et Hy, on a .

./\/lcl)(z'ntZC) #= (.



(2, F,(Gn), P)

X = (Xn)n>o a valeurs dans R? adapté
En = AXnp

Lemme : On suppose que

(z) Pour tout N le processus (Xp),<n Vérifie
NA:

(ii) Igg,=oy 71 ;

(2i1) P(&, = 0|G,—1) > 0 sur {&,_1 7 0} pour
tout n > 1.

Alors il existe une loi Q ~ P telle que X soit
une Q-martingale bornée dans L2(Q).
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0 > 1 tel que M¢_,[1/6,0] C C

1/6 < S¢/Si < 6 tel que § soit une Q-martingale
qui ne s'annule pas

Alors ZS5 est une P-martingale a valeurs dans
l'intérieur de >C
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0=20

i . i 0
T i=inf{t > 7,1 : rzngadx| INnS;—In Sz | > 1In6}AL

v:i=max{n: mm <1}

Xn 1= Stalir, <1y + Snl{r,=1)
On = Frp,
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